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TRÖÔØNG TAÂN BÌNH - QUAÄN TAÂN BÌNH (2013-2014) 

(Thi ngaøy: thöù 7 ngaøy 22/3/2014) 

Thôøi gian: 120 Phuùt 

 Baøi 1: (4 ñieåm) 

a) Cho a b 1  . Tính giaù trò cuûa bieåu thöùc    3 3 2 2C 2 a b 3 a b      

b) Phaân tích ña thöùc 
4 2x 3x 4   thaønh nhaân töû. 

c) Cho phaân thöùc: 

23x 6x 6
A

1 x

 



 . Tìm giaù trò cuûa x Z  ñeå phaân thöùc A coù giaù trò nguyeân. 

d) Chöùng minh vôùi moïi giaù trò x, y thuoäc Z thì giaù trò cuûa 

     4A x y x 2y x 3y x 4y y       laø soá chính phöông. 

Baøi 2: (2,5 ñieåm) Giaûi caùc phöông trình sau: 

a)      
3 3 3

x 1 x 2013 2x 2014       

b) 
      

      

2 2

2 2

2012 x 2012 x x 2013 x 2013 19

492012 x 2012 x x 2013 x 2013

     


     
  

c) 
2 2 2

1 1 1 1

x 9x 20 x 11x 30 x 13x 42 18
  

     
  

Baøi 3: (3,5 ñieåm) Cho ABC  coù AB < AC. Tia phaân giaùc cuûa BAC  caét BC taïi D. Treân nöûa maët 

phaúng bôø laø ñöôøng thaúng BC khoâng chöùa A veõ tia Bx sao cho xBC CAD . Tia Bx caét AD taïi E. 

a) So saùnh BEA;BCA   

b) Chöùng minh: AB.AC = AD.AE 

c) Chöùng minh: 
2AD AB.AC DB.DC    

d) Goïi M laø ñieåm baát kyø treân ñoaïn AB (M khaùc A, B). Qua M veõ ñöôøng thaúng song song vôùi 

BC, ñöôøng thaúng naøy caét AC taïi N. Goïi K laø trung ñieåm cuûa BC, AK caét MN taïi I. Goïi O 

laø giao ñieåm cuûa AK vaø BN. Chöùng minh ba ñieåm M, O, C thaúng haøng. 

 

 

HEÁT  
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Höôùng daãn giaûi: 

Baøi 1: (4 ñieåm) 

a) Cho a b 1  . Tính giaù trò cuûa bieåu thöùc    3 3 2 2C 2 a b 3 a b      

  2 2 2 2C 2 a b a ab b 3a 3b         
22 2 2 2 2 22a 2ab 2b 3a 3b a 2ab b a b 1                

b) Phaân tích ña thöùc 
4 2x 3x 4   thaønh nhaân töû. 

Ta coù:     
2

4 2 4 2 2 2 2 2 2x 3x 4 x 4x 4 x x 2 x x 2 x x 2 x               

c) Cho phaân thöùc: 

23x 6x 6
A

1 x

 



 . Tìm giaù trò cuûa x Z  ñeå phaân thöùc A coù giaù trò nguyeân. 

Ñieàu kieän: x 1   

Ta coù: 
   

222 3 x 2x 1 3 3 1 x 33x 6x 6
A

1 x 1 x 1 x

     
  

  
 

3
3 1 x

1 x
  


  

Ñeå A nguyeân vôùi x Z  thì:                    


3
Z 3 1 x 1 x Ö 3 1 x 3; 1;1;3

1 x

  

 x 4;2;0; 2    . Vaäy … 

d) Chöùng minh vôùi moïi giaù trò x, y thuoäc Z thì giaù trò cuûa 

     4A x y x 2y x 3y x 4y y       laø soá chính phöông. 

     4A x y x 2y x 3y x 4y y           4x y x 4y x 2y x 3y y        

  2 2 2 2x 5xy 4y x 5xy 6y      . Ñaët: 
2 2a x 5xy 5y   . Khi ñoù bieåu thöùc thaønh: 

  2 2 4 2 4 4 2A a y a y y a y y a         
2

2 2x 5xy 5y     

Vaäy A laø soá chính phöông vôùi moïi x, y thuoäc Z. 

Baøi 2: (2,5 ñieåm) Giaûi caùc phöông trình sau: 

a)      
3 3 3

x 1 x 2013 2x 2014       

Chöùng minh boå ñeà: vôùi a + b + c = 0 thì 
3 3 3a b c 3abc     

Ta coù: a b c 0 a b c         

Ta coù:    
33 3 3 3 3 3a b c a b 3ab a b c c 3abc c 3abc             (ñpcm) 

 Ta coù:  

      
3 3 3

x 1 x 2013 2x 2014          
3 3 3

x 1 x 2013 2x 2014 0        

     
3 3 3

x 1 x 2013 2014 2x 0         

Do      x 1 x 2013 2014 2x 0      . Neân aùp duïng boå ñeà treân, ta ñöôïc: 

     

x 1

1 3 x 1 x 2013 2014 2x 0 x 2013

x 1007




      

 

  

Vaäy  S 1;2013;1007   

b) 
      

      

2 2

2 2

2012 x 2012 x x 2013 x 2013 19

492012 x 2012 x x 2013 x 2013

     


     
  

Ñaët: a 2012 x;b x 2013    . Khi ñoù phöông trình trôû thaønh: 
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2 2

2 2

a ab b 19

a ab b 49

 


 
(ñieàu kieän: 

2 2

a ab b 0    )  

2 2 2 2

49a 49ab 49b 19a 19ab 19b       

 
2 2

30a 68ab 30b 0       5a 3b 3a 5b 0      

TH1:    5a 3b 0 5 2012 x 3 x 2013 0        
4021

x

2

    

TH2:    3a 5b 0 3 2012 x 5 x 2013 0        
4029

x

2

    

Vaäy … 

 

c) 
2 2 2

1 1 1 1

x 9x 20 x 11x 30 x 13x 42 18
  

     
  

        
1 1 1 1

x 4 x 5 x 5 x 6 x 6 x 7 18
   

     
  (ñieàu kieän: x 4; 5; 6; 7     ) 

1 1 1 1 1 1 1

x 4 x 5 x 5 x 6 x 6 x 7 18
      

     
 

  
1 1 1 x 7 x 4 1

x 4 x 7 18 x 7 x 4 18

  
    

   
  

2 2x 11x 28 54 x 11x 26 0           x 13 x 2 0 x 13;x 2         (nhaän) 

Vaäy  S 13;2    

 

Baøi 3: (3,5 ñieåm) Cho ABC  coù AB < AC. Tia phaân giaùc cuûa BAC  caét BC taïi D. Treân nöûa maët 

phaúng bôø laø ñöôøng thaúng BC khoâng chöùa A veõ tia Bx sao cho xBC CAD . Tia Bx caét AD taïi E. 
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x

T

O

I

K

N

E

DB C

A

M

 

 

 

 

a) So saùnh BEA;BCA   

Xeùt BDE  vaø ADC ,Ta coù : 

  

 

 

EBD CAD gt

BDE ADC ññ

 




  BDE ADC∽ (g-g)   BEA BCA  

b) Chöùng minh: AB.AC = AD.AE 

Xeùt ABE  vaø ADC , ta coù: 

 

 
 

BAE CAD ...

ABE ADC g g

BEA DCA Vì BEA BCA

 


   
 



∽  

 
AB AE

tsñd AB.AC AD.AE

AD AC

     (1) 

c) Chöùng minh: 
2AD AB.AC DB.DC    

Ta coù: ADC BDE∽ (cma) 
AD DC

BD DE

   AD.DE DB.DC   (2) 

Töø (1) vaø (2) tröø veá theo veá ta ñöôïc ñpcm. 
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d) Goïi M laø ñieåm baát kyø treân ñoaïn AB (M khaùc A, B). Qua M veõ ñöôøng thaúng song song vôùi 

BC, ñöôøng thaúng naøy caét AC taïi N. Goïi K laø trung ñieåm cuûa BC, AK caét MN taïi I. Goïi O 

laø giao ñieåm cuûa AK vaø BN. Chöùng minh ba ñieåm M, O, C thaúng haøng. 

Treân tia ñoái cuûa tia KA laáy ñieåm T sao cho K laø trung ñieåm cuûa OT. 

Chöùng minh ñöôïc: töù giaùc BOCT laø hình bình haønh.   OC // BT; BO // CT 

Ta coù: 

 

 

AN AO
ñ / ly ù Thales thuaän

AO AMAC AT

AT ABAN AM
ñ / ly ù Thales thuaän

ON // CT

MN //

AC AB

 BC


 

   
  



  OM // BT (ñ/lyù Thales ñaûo) 

Maø OC // BT (cmt). Neân OM truøng vôùi OC. Vaäy M, O, C thaúng haøng. 

 

 

 

HEÁT  

 


